00b omperhieHi JIMHHE BB HEIBKIMIOBOM
TeOMETPIN.

B. II. AaerchbeBCEaro.

Wswhpenie NTMAH BH HEIBRIWIOBON reoMerTpil OCHOBAHO HA NpumIEnb:
Lecan Tpu Touku A, B, C rexars Ha 0JHOI HPAMON, TO pascToAHIE OT'h
A 1o C pasmo cymmb pascrosmiii 015 A n0 B u ore B Jo (50

Takxomy rpefoBaniBo cl0XHOE OTHONIEHle YeTHPEXT TOYEKD He VIOBIe-
TBOPAETH, N09TOMY 33 MEDY NAUHE UDHHMMAETCA BEIUYHHA PONOPIIO-
HAIbHAH JOrApUeMY CI0KHATO OTHOMmMeHids *).

He cmorps HA 0YeBWJIHOCTH HTOI'O IPUEIHUNA NO3BOAUTEILHO TDPEOOBATH
TOKA3aTeALCTBA €ro HeoOX0JuMOCTH, TAKH Kak® CCHUKA Ha T0, YTO OHD
3QUMCTBYETCA M3'h OOHTA, BPILB-AU MOEKETD CAYHEHTH JOCTATOYHBIMS OCHO-
BaHIEMD BE IeOMeTpin , HesBRINLOBOIL“.

Ce Apyroii CropoHB BO3HHEAETDH BONPOCH, KAKB COLNIACATSH €ro ¢b 10-
NOEEHIeMB, UTO XBa nocabjposarensanXb nepemblieris npaMo# 1o esd Ha-
NPaBIeniln SKBUBAJEHTHH OJXHOMY nepeMbliemiio, T.e. ¢b DOJIOKEHIENH, 9TO
ABUKEHiA cocTaBaAT pynny. He yIUBETEAEHO JM, uTO NOH:ATie 005
SKBHBAJEHTHOCTH nNepeMblleHll nepeBojUTCA HA AHAJUTHUECKIT H3HKEDH BB
suph amvebpanueckoin cymmn? Homeurmo, BBTH coMEBHIZ BB BO3MOKHOCIH
3T0r0, 1o phub ujers 0 HeoOXOLUMOCTH.

[IonHTEM COLIACHTH DTH NOHATIH IpuBeIu MeHA KB Ooabe odmemy oupe-
nbaenio paunn. ORasHBaeTcsd, YTO YOOMAHYTHH NPHHOUNG CBOJLUTCA KD
OpU3HAHID HBEIXLOBA MOCTYIAATA JJIA TOH DPAMOH, KOTOpAH CHYEMTE Mac-
mradoms, Jarbe, cliomHOS OTHOUIEHie, Kakh M €ro IOrapueN® OJMHAKOBO
IPUTONHH JJd4 onperbienid JNJIUMHH, pPaBHO EKAKH M MHOKECTBO JPYLUXD
YACTHHX'R ciyuaesp 0oabe obuweit MbpH.

#) F. Klein. Nicht-Euklidische Geometrie. Zweiter Abdruck. Gottingen. 1893, 3. 67.
**) (lebsch-Lindemann. Vorlesungen tber Geometrie. Bd. 2. Leipzig. 1891. 8. 465.
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ITH PeSYILTATH ABIAOTCHE cIbICTBiems BBeJeHis NOHATIA CYMMH OTHO-
CUTCILHO MHBADIAHTHHXTE TOYEKS; TAKOe CYMMOBAHIE €CTh He 9TO HHOE,
KEaKb HHTEDIpeTania I/IHBOJIIOD;IOHHELI‘O coorBETCTBiA,

L

Oyers uvbens npawymn, Mexnay rouxaym KOTOPO#l M DAJNOMT BellecTBEeH-
HHXB YHCEIh YCTAHOBIGHO OJHA3HAYHOE cooTBBTCTHiC. Yueno, coorsbr-
creyoulee TOYKB, HA3HBAETICA KOODIHHEATON es.

Jouycruns, uro, upn ABwkeHiH wpaMoii BIOIF Hes caMoii, uBE TourM
@ M b 0cTanTCAd HENMOLBUMHEIME; TARIA TOYRK OyAeMT HAa3HBATH UHBAPL-
AHMHBLMU.

Wssberro, yro mepexsumenie npamoii mo es HADPABIEHIIO MOMEETTH GHTH
bastmarpusaeno, Rakb upeobpasosamie, ompeybasemoe ypasmeniems:

15 ¢ kooprumaTa Bimo'ropoﬁ TOYEH J0 NepejBUEeHiA UpaMofi, z Koop-
AuHaTa TOUKH, Cb KOTOPOH mepsas cosnajaers moexb nepemburenis npa-
Moif, ¢ napamerps, XapakTepusYIOILii BEJIMYNHY 3T0r0 nepemburenis,

Roopruware ¢ u 2 onperbuasors mauaro u KoBel's ABkoToparo orphska
NPAMOR,

U3p crasammaro me TpyIHO BHBecTH onpexbuenie baBeHCTBA JIBYXB
orpb3koBs oxHOM M TOl~Ee npsamoil.

Kakoe OR moHATIE MH HH COSIMHMIL €O CIOBOME »LIAHA, RAKB-0H RH
uanBpsnoer pascrosmie, Asa orphska oiHOR ¥ Tofi-wme npaMoii ¢b pas-
HHMY HauaiaMu ¢ ¥ y W PASHHMU KOHIAMH x U 2 OyIyTh pABHH, KOrLa
uMbers Mbero paseHCTRO:

c—-b.x——a:_fz/——b.z——a," PRI SR
e==@ P—b Y g pg—F :

Orcropa ofHapymupaercd, 4o Beskii orpb30Ks MOKHO BaMBEATE emy
PGaGH®MY, HAYAI0 KOTODArD COBIAJAETH €h HAYAIOMB KOODAUHATD. Iloio-
WHBL Bb OPEIHAVINEMD pareHCTBE ¢ =0, HAXOLUME:

b z—a y—b 2—aq s
FrEiel =- . . L} * ® ° . ® e . 3
¢ z—b y—a z—0b )

Tarums oGpasoms KoopruEaTa = XapakTepusyers oTph30ks ox paBHHIL
Y@ ONHOBDEMCHHO, x MO#KeT® 3aMBHRTL m mapaMeTps &, BB CUIy. 0LHO-
BHAYHON 3aBHCHMOCTH MEKIY HUMH.




s Ll e

Pasencrso (3) Momers GHTH HCTOJIEOBAHO MHAUE.

Hycrs nmpawoift coofmerno nepembmernie, Tak® 4T0 HAYAI0 KOOPAHHATH O
nepemno Bb ¢; 3arEMB TOfi-e INpAMON coodmeHo HoBoe uepembimenie,
pasHOe uepembimenioo ors 0 10 z; Tpedyerca ouperbaurs nepembieHie
9KBUBAJEHTHOE 000MMB UpelHiymuMb. O0o3HadumMsb nodomenie 0 mocab
sTOro nepembmenis upess z. fcmo, uro mepembimenie ore y X0 2 KOI-
#HOo OHTH paBEO Hepembulenio ots O 1o z. Brpasupp 910 3aKA0UEHiE
aHAJMTHYECEN, NPUJEMD KD PaBeHCIBY (3), OTEYILA

N Lk e LSRR
dah —2y

Ecnu-08 cymecrBoBans TOABEO eJMHCTBEHHHE C¢H0COOH yCTAHOBIEGHIs
OJHO3HAYHALO COOTBBTCTBIA MemIY TOYKAMM OPAMOA M PAJLOMD UUCEND,
TO JJId CY#KJEHIA 0 BeAMINBAXD 0TPL3KOBH, UMBIOIMUXE OJHO U TO-kKe Ha-
Yano0 B 0, NOCTATOYHO GHIO-GEl HAa3BaTh KOOPAHHATH WX KOHIOBE. llo-
9TOMY IJIA NPAMHXD ¢b ONHEMEH ¥ TEMU-ie WHBADIAHTHHIMU TOYRAMHU @
U b M Chb TOKIECTBEHHOR ByMepamieil TOYERD 100 €A060M OAUHG OMPILI-
K@, UMBIOULGI0 HAUAL0 6o O, MONCHO Pazymsms KoOpOduramy KOHIA ero.

Coraacupmmch ¢b TAKUMB TePMUHOMB, Hafizems BB (popmyab (4) pb-
IeHie BOOpoca: N0 JNAHHHME JTIMHAMB & W y JABYXH orpbskors maiitu
IIuRy 0Tph3Ka SKBUBAJEHTHATO UMB 00OHME.

Tpyrumn crosamu, dopumyra (4) upeicrasigers onpejrbirenie caomenis
IIMED OTpE3KOBE OXHOH U TOH-iKe HDPAMON; KOODIMHATY # MH Oy eMb Ha-
BEIBATL CYMMOG X % Y OMHOCUINEAVHO UHBGAPIAHIMHALS MOUeKs & U .

Jru onpexbirenia Bnoand cormacymwTes ¢h DOHATIAMU HBEIMJOBOI  Teo-
MeTpiu; mpejiuoN0KUBH, UTO UHBADIAHTHH TOYIKE COBIANAITD W YIANEHH
BE 03KOHEUHOCTH, NOMYYAEM'b

2=x1Yy.

He tpyxmo mepefiTu Tenepp Kb NOHATIIO O PA3HOCTH OTHOCHTENBHO WHBA-
PIAHTHHXB TOUeKb. OueBMIHO TaK0KD Pa3HOCTHID OTPB3KOBE & M y OyIerTs
Z, IpU 4YeMb

e ab(z —y)
ab=—e+bytay

HA

Torb-ie pesyapTars MH NOJIYIAMD I U3G pas. (3), & 9T0 IPUBOLUTH
KB TaKOMY 3aRJ0YeHi.

Tax®s raks KoopiuHaTamMu 2z, gy oupeibigerca orpb3oks C€b HAYAIOME
BE ¢ U KOHIOMB BB 2, 4 % BHDAKAelh douiy PABHATO emy orTpBsga, To
BARINIOUACMD: (AUHG OMPWIKA DACHICNCH DAIHOCIU KOOPOUHATNG €10 KOHUA
U HAYAAG, DASHOCHIYU OMHOCUMEILHO UHBAPIAHINHNLS MOUEKD.
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Tenepr pepmemcsa kT pasencrsy (2). IlpupaBHapp RamAylo vacrs ero

BHpa&eHin:
b:w—a

a u—>b’
BHIAMB, 9TO ¢ MpeJjCTaBlieTh IIUHAY KaEJAT0 U3B DPABCMATPHBAEMHX'H
orpbsrons (¢, z) u (y, 2); cabrosarexrno, ouperbienie paseEcTBa IBYXD
oTpB3KORH, JAaHHOE BHIIE, CBOLUTCA L'h IPH3EAHID PABEHCTBA MX'B JJIHHT.

llo cux® mopp MH pascmarpusamu orpbsku, umbBomie oxHO u TO MEe
Haupasienie. YToOn cocraBuTh cedb INOHATIE O PABHHXB, HO NPOTHBOIO-
T0XEHHXD OTPE3KaxXb, MOJTAraeMB, UT0 UXB cyMMa z=0; crbjroBaTeirno,
raxie OTPB3KU CBABAHH COOTHOMEHIEM'b:

S ahts abx
2 ab— (a-+b)a

Msp roro #e paseHcTBa (4) HAXOJXUMB 3aBHCHMOCTH MemkAy orphsramu,
CyMMa KOTOPHXT DaBHA 0e3KOHEUHOCTH, WMEHHO:

ab— zy=10.

Haromens, eecru z==¢ umm b, To, KaKoB0 G HU GHIO ¢, CYMMA HXD
z Oyners =aq wau b: npu npudaBieHiy kb Orpb3Ey @ KaKOro YroxHo
oTpBb3Ea CyMMa ocraeTca «. BOTh 9T0-T0 CBOHCTBO W MOMETH CAYEHUTH
00'pACHEHIEM'S UPHIVHK, 1I0YEMY HWHBADIAHTHHA TOYEH OGHEHOBEHHO HA3H-
Ba0TCH 0E3ROHEUHO-VAAJEHHRIMU,

He Tpyruo BoiBecTH (OPMYAH yMHOEEHis u gbaenia orpbs3ross.

IMoxaras B® pas. (3) y =2, HAXOIUMB

z-—~a=£ r—a\?
z2—b al\z—b/ "

O6o0maa 5TOTH pe3yIbTaTh, HAXOLUMB, YTO CYMMA m OTPE3KOBE pas-
HHX'B 2 olpelbiaercd ypaBHEHIEME:

e
a 2—Db g
HpexcraBuss ce6b, 9To cyMMa # orph3koB® pABHHXB % TOMKE paBHA

z, nocah HecJOMHHXE IpPeoOpas0BaHiil HafileMB (GOpMyny IIsS BHYKCIEHid
u BB (YHEDIN z:

(b 90—@)%c
e e
i ot
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TakoBo BHpaEenie orphska ,uponopmiomarsaro” orphsey x; roa(u-
: : m . - ~
MieATH NpOTOpHioHaIpHOCTH paBeH® — . Takoil orpb3ors yro0HO H300pa-
n
KATH CUMBOJIUYECKH TAKB
: n
u=—(z)-
n
b

Coraacyerca-Im 5TOTh BHBOLG Cb OBEIMIOBON reomerpieir? UIro0H yob-
JUTHCA BB STOMF, NpejcTaBuME paseHerso (5) B BHIL:

i b u—a
W °\a u—b

Honaraa 3xbee @ =0b =00, HAXOJUMB

m w

n X

BHBejeRHEe PE3YABTATH OTHOCATCA Kb IHIEPOOIHIEcKOM reoMeTpin,
TAKD RAKD OHAO0 DPeLUIONOKEHO, UTO ¢ U b YMCHa BEINIECTBOHHBIA M DPas-
IV9HKA; YTOOH Hepefitu KB SJAMNTHYECKOH TeomMeTpid JLOCTATOYHO, KAKD
u3BECTHO, NPHHATH, YTO KOOPIWHATH WHBADIAHTHHXD TOYEKB—IHCIA KOM-
= MJIEKCHRA CONPARCHHLIA,

Cyrbnass ponymenie a=~5, MH JIOIKHE DOAYYATH OPMYIH, OTHOCH-
misca Kb napaloimyeckoil reoMeTpidm; HO OCHOBHO® DABEHCTEO (2) npu 3TOMB
o0palraeTca BH TOEIECTBO; THME He Menbe cabrersisd, BHBEIeHHHA U35
Hero, COXPAHANTSH CMBICIB.

Yro6m yobanThea BB HTONB, 3aMBTUMB, 4T0 BMBCTO wapaMeTpa [, MO-
#eMb B3ATH JADYIOH, HAXOAANLifiCH Cb HAMD BB OXHO3HAUHOMB COOTBET-
¢rpig. Buura mwsb 00bux® uacreii pasemersa (1) mo exununb, mpusexeMb
pes3vasTars Kb BUJLY

e w1

(c—a)(x—-b)zlr—'a'

CabrosaTeIpto, ecry NPUHATH 33 NAPAMETPH YUCIO ¥, onpexbirsenoe ussb

$opMyIE
g==1]
Y=
e
Es
10 pasencrso (2) mommo Oyjers saMbuuTs crbryomUME:
¢ = B an il e
(c—a)x-—0) (Y—a)lz—10b)’
|
[
{
-
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EOTOpOe Vike He 00pallaeTcd BB TOKLECTBO OpX ¢ =b. HKoHEUHO BB HTOME
cayyat v JOIMKHO pascMaTpUBaTh, Kaksb npelbad onpejxbiadouiaro ero
OTHOIIEH1d,

I

Jo cuxbt nopep MH uMbAM BB BUIY TOKIECTBEHHKS UPAMESA, HUIN,
JyuIie CEasaTh, TOHEJLECTBEHHHE DPANH TOYCE'D; Teleph UEepPexOiuMD Kb
00DIeNY CAYVYAI0.

[IpsaMeia MOryTH PasinyaThcd UHBADIAHTHEIMI TOUKAMHM M HyMepariefi
TOYeRB, H03TOMY, O coBMbuienin uxs u pbyu OHTH He MOKETH; MEEAY HU-
MU BO3MOEKHO TOJBKO COOTRBTCTBIE.

Honomums, uTo MH HAIIIH €HOCO0B YCTAHOBUTH OXHO3HAYHOE COOTBET-
CTBIE MEHIYy TOYKAMH DPAsHEXD NPAMHXb; NONOKUMB, UTO HAYANA KOOD-
JUHATD HXB APYIDL JAPYrY cooTBBTeTBYOTH U KOOpIMHATE 2 OfHON mp-
Moil coorsbrersyers 2« Bropofi, x” Tperneit M T. ., CIOBOME, oTpbaku
ox, ox', ox" xpyre Apyry coorsbrersyors. Feaw yeAoBUTECH CUHTATH Ta-
kie orpbsru umbomumy paBHEA JAXEH, TO 6yneTh 0e3pasgiMuHO, KOTOPHS
ush UNCENs %, & , 4", ... UPHHATH 3a Auuny. UroOm usoBrayrs myra-
HUIH, YL00HO u30paTh OJHY M3 NPAMHX'D 32 OCHOBHYD, 38 MACmTa(h, U
Ha3BaNie JAUEH OTHECTH K KOOPIMHATANG €A TOUEKS.

Taxume 00pasoms, daunoio ompwska cv Hawaioms 6v 0 HasHeaemes KOOP-
QURAMA KOHUG  COOMBTSINCINGEHHA0 OMPTSIKA  MACUMATE, TOITOMY UHCIO
BHpakapuiee LINAY orpbska Oyiers posaudHO, CMOTPS IOTOMY, Hi KAROMB
Macmradh npoussojuTCH OTCUMTHBAHIE, JTo onpenbienie obpalaerca BH
upesnee, Korja Macmradh TOEIECTBEHEHD €hb M3MBpaeMolt npaAMoil.

Opu raxoms ounpexbreniu jpauma orpbsea oz ecrs gymrmia F(z) wo-
OpJIUHATH %, OTHOCHTENRHO KOTOpOH HaMb noka ussberno, uro £(0)=0.

Ocraercss yEa3aTh, KakuMB 00pasoMb MOMKHO YCTAHOBHUTH |cooTsbhreraie
MexJy ToukaMu u3MbpaeMol nmpaMoll ® roukamu MacmrTada. Mur gocTu-
raeM’p 9TOTO NPENNON0KEBIEMb: 0AUKEG CYMMM 08YLs 0MPIIKO6H DAGHACHICA
cymm uxs Oawns. OTO OpeilofoeHie HANOMUHAETD NPHHIUNG clarae-
MOCTH, HO DasHAIA BB TOMB, 4T0 31bcp cromenie Ha npamoii um Ha Mac-
mradh copepmaeTcds OTHOCUTEILHO WX's WHBADIAHTHBX'E TOUEKD.

Hyers MHBADIAHTHRI TOYKM UPAMOH CYTh @ ¥ b, KOOpJUHATH KOHLOBS
ABYX's JAHHHXD OTPB3KOBD &, y, KOPAUHATA UXB CYMMH Z.

IIpenonokuys, 400 & U B CyTh WHEBADIAHTANA TOUKH MACHITAGA; TOLIA
NIUHE OPeXLAymuss orphsross Oyayrs F(z), Fly), F(2) u uo yexosio,
Bh cuIy uspbeTHOH TeopeMH cloeHid, nBa cabayomidz pasemeTsa:




=

Pl — e8[ F(x) + F(y)] — (e + 8) Flz) F(y)
e ol — F(x) F(y)

e ab(z —+1vy) — (a +b) zy
ab — xy

CYIIECTBYIOT® coBMEBCTHO.

Tagnms oGpasoms, onpexbrenie JIuHH ceoguTcd KB onpepbienin Buia
¢yurnin F(z).

Hsp pascmorpBmis nperHAymuXD paBencTBE cabiayers, uTo z noABIAETCA
HU3b x KaKD DPe3yabTal’d JUHEHHOH DOJNCTAHOBKU

(ab—(a+b)y, aby)
— » ab

U OJHOBpeMEHHO F'(x) uoxBepraercd IMHeiHOMY IpeodpasoBamiio

(oc,@—(a—kﬂ)F(y), “ﬁF(?/))
e F(y) ) (X[@ i

a u3b yeaosia F'(0) = 0 BHTeRaeTs, yTo (i) CTAHOBETCA Ge3K0HEUHO-MAIO0L
BENMIMHON OJHOBPEMEHHO Cb . M3F BTMXT JBYXDH NOJOMERiil sak10uaens,
YTO 0€3ROHEYHO-MANOMY NpPeo6pasoBaBild z orTBhuaeTs GesKOHEYHO-MAoe
npeodpasosanie F(z).

Taroit BuBOND EHamBuaers nyre JId CcocTaBICHIA nuddeperniaInEATO
YPaBHEHId, KOTODOMY §IOBIETBOPAETH F'(z).

Cocrasups npupamenris

[F(z) — a][F(x) — 8]
o — Fla) Fg) ’

F(2) — F(x) = F(y)

i g B AN —B)
AR e T
10 paspbieHin UXB, NOXyYIUME:
F)—F@) _F(y) [F(z)—ea][Fz)— 8] Al
Zet e (x—a)(@—10) “ef—F(z)F(y)

Hepexoxa v npexbay, npm yMmensmeHin Y 10 BYJd, HAXOLHME:

[F() — ) [F(e)— 8] ab

dF(z)
(x—a)(z—b) aB"

dx

=F'(0)

Ouesuyno, 4ro mocroammoe F'(0) XOAEHO GHTH OTAMYHO OTH HYJI;

0003HAYUMD €r0 YPess /.
10
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WaTerpupyd moayueEHoe ypasuenie ors O 10 x, HOTYUMME:

boe—a 1_1
a 'x—-b)

b x—a\ :
a(—a_'x—-b) =4

Flz)=eaB

i

L

a— b aB

Takoso BHpaZeHie IIWEH orphaga ox, EOLXA a He DasHO b.
ComocTaABUME 3TOTH PesyIbTarTd ¢b (opuynodi (5) mpepspymaro §.
Hoxaras c=ga, 8 =050, noaysums A=1F u

b z—a\t

= —1
(a :c—fb’)

b x—a\
“(; G z;) e

Orcona BHAUMD, YTO, HE CMOTPA Ha OJUWHAKOBOCTH KOOPIHHATH TDEXE
c00TBETCTBEHEHX'E TOYEED 0, @, b, F(z) ormuuro orp x. IlpomsBorsHoe
[OCTOAHEOE & IaeTh BOMOKHOCTH YCTAHOBUTH coorbrcrsie Mool TOUKH ¢
JIAHHOM NpAMOil ¢h MPOU3BOABAON TOUEOH ¥ Ha MacmTadh. CpasauBad Teneps
9TOTH BHBOLD CB (OPMYIOH (5) npexmaymaro §, yohmpaemca, dUTO mmpa
OAuHbL 0L HA MACULMATT Co UHBAPIGHMNRMY, MONKAML & W b ewpacaemes
OMPHIKOMD PABHLIMD OMPILIKY E.(z) danwoit npamoii.

CabuosarexsHo, mnoeroamgoe F'(0) =% NOXEHO pascMaTPUBATL KaE®:
roadPuIienTs 1poNOpHioHAILHOCTH.

Bp obmems cayuab, npu HepaseHcTsB KOODIMHATEH HHBAPIAHTHHXB TO-

yegd upaMoii m macmrraba, xbao ofcrours HECEOIBKO HHEAUE.
dopuyna (1) aBagercd EKAKD De3YAbTATH UCKIOUEHIA u U3 PABEHCTES

bawrg A b z—a\h
& w—b  \a mL—b|’

Hix)=ab

W35 KOMXD epBOE HOKA3HBACTD, UTO ¢ €CTh KoOpiuHATA TOUkH 2.(z) BA
AAWHOH npamoii; Bropoe, uTo Touku Macmraba F(z) BaxonATCd BB UPO-
eKTHBHOME cooTBbTerBiM ¢b TOukaMu 2.(z) mamBo#l npamof. fcHo, 9T08TO
poeKTHBHOE COOTBBTCTBIE YCTAHABIMBAETCA TPEMA NADAMH TOYERD: (a, €,

@, #), (0, 0)-
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TaruMs 00pasoMB: mmpa Jauww 0T EWPANCAEMCR OMPHIKAMD MACUMATA
NPOCKMUBHO-COOMBIMCIMEEHHIMD Co OMP13KOMs 2. (Z) dannoit npamoi.

IIpexoonoxums Teneph, 4TO MHBAPIAHTHEA TOYKH MacumITada coBnajlamnTs,
T. e. a =£. Torxa xupdepenniarbHoe ypasHeHie UPUHAMAECTE BHIB:

a?dF i kabdx
(F—a? (z—a)(z—b)
Orkyna
SR D
P) = a z— b )
xloéx a--l_a..-.. s & \&a
g( z— b
npu 4eMsb
% ab
=
a—b

Tenepr M umbeMb BO3MOMKHOCTH BHACHATH B3HAYCHIe OpPeIUON0EeHId,
KOTOpPOE NPUHUMAETCH KaKkh NPUHANHNS BD HEIBEJIUJOBOR reoMeTpid,

[pennonoxuMs, 4T0 WHBADIAHTHHS TOYKM MacmTaba He TOJAREO COBNA-
N&10Th, HO M YJaleHH Bb (e3K0ACYHOCTH; T. €. IPUMEMB, YTO & = O, TOrXA

F(m)=llog(ﬂ x—a) e e T e

a z—b
U TeopeMa clo:keHia Ha MacmTadh obpammaercs BB cabryoiryio:

F(z)=F(x)+ F(y)-

Brupasmenie (3) npexcrasiiers o0nkHOBeHHOEe onperbierie MBpH pauHmH
B HEIBKIWJL0BOA reoMerpiu. BuBOLG €ro OCHOBHBAKWTDH Ha NPUHIUNE caa-
TaeMOCTH; OTEBMJIHO: NPUHUUND CAOIALMOCIIU POABHOCUIEHD NPUHAMIIO 3G
MACUHINATD MAKOE NPAMOL, UHBAPIGHMNHNA MOUKYW KOMOPOT COENAOaIOMs U
yOasenn 65 Oesxomeurocmp; ADYTHUMHE CIOBAMH, BB JAHHOMB cayuab Mac-
mTadh ecTh HE 9T0 UHOE KaK'h DBEIMILOBA NPAMAH.

Hraws npunuuns coaraemocmu 0Auns w nocmyaomes Iexaude npedema-
6R10MB 00HO U MO-0ice NPEONOIOICEHIE, BUPANCEHNOE 6% DAIMUNHOTE PHOPMIb.

Obmee oupepbienie jauHb, IaHHOE BHIIE, Ja€Th BO3MOKHOCTL U3MEPUTEH
IauBy orphsra KaKo# yrojHO MPAMOR rupepoioInyeckoi, dIIMITAYECKON MIH
napadoInyeckoil Ha KaKOMb YrogHO MacmTadb ¥ MBI BUIMMB, 470 HBIH HU-
EaK0ll Heo0X0JHMOCTH NPUHUMATH 3a MaclITa0b BBRIMIOBY NPAMYIO; TAKOM
BHIOOPD MOKHO ONpPaBIHBATH YA00CTBOMG, IDUBHYEOH, HO OTHIOJb HE HEOD-
XOIMMOCTEIO. JcHO Tak:ke, YTO NPUHOUOD CIAraeMOCTH HeIb3d pascMa-
TPUBATH, KAKh HAYAJO0, HEMOCPE/CTBEHHO BHTEKAMUIEe U35 CAMAro UOHATIA
00'p usmbpeniu.
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Qopwyrna (3) ecrs uactEHI cayuair (1); aerro yobrurecs, uro u (yus-
oia obpaTEad (3) rakme npejiCTABIACTD NIHHY.

Jr0 BaKIOUeHie OCHOBHBaeTcd WA NPOCTOMSB 3ambuamin, 4ro meswdy #o-
0POURAMOTE KORUQ USMIBPACHALO OMPTIKG U €10 OAUHOI0 CYUCCMEYEMD 630~
uMHOCMB: EOOPAMHATH MacmTala BHPAKAOTH JIWHH COOTBBTCTBEHHHXH
0Tph3K0BEL HamHOE mpAMOl U, 0GpaTHO, KOOPLMHATH TOYEK'S NAHHOH HpAMO
OpeICTABIAITS JAIMHEKE 0Tphskoss Macmrada. Bs wacrmoms cayuab upu
OpeiTON0KeHIN, YTO JNaHHAL NpPAMAd ecTh dBKAUL0BA, 4 MAUICTA(® IHmep-
Ooauyeckas npAMad, T. €. HOJArad ¢ =>5h =00, [OAyYAEMD:

A e — |
F(z)=uapB G —g
upﬁ 4eMb
__k(e—28)
)ﬁ a—‘g.

Hbroroprie vacrase ciyyau 9710fl (GOPMYyIH 3aCIYEABADTS YHOMMHAHIA.
Oyerp a=—1, f=-+1, k=1, rtoria

Fle =tohz,

LUNePGOAUNECKitE MANIEHCD eCMb DAUHG 96KAUI08G  OMPMIKA  HE WUNEPOOMU~
HECKOMY MACUM A0,
Ecmame a =4, f=—1i, k=1, nuuua onpexbigerca paBeECTBOMD:

F(z) =tge,

MAHIEHCY 98KIUD0BG OMPIIKG T €CMb €10 OAUHG HA ILIUNMULECKOMD M-
UWINAOT.

B cunry psausuocT# KOOpIMHATH CB JIMHOD, (YHENIM arctg sz, arctghz
NpeJICTABNA0TD HBKIMAOBH JJAMHH JJIINNTHYECKAT0 U I'HO0eploIAdYecKaro
orpbsroBs, npu m3pbeTHOMB BWGOPS MHBADIAHTHHXD TOYERB.

Ipocrbiimia BHpamenis JIMHEE, KOBEYHO, OYAYTS DamioHaabAsd (yHETIH
koopiuBare. Ilonyuerie ux® He NpeAcTaBIAETH 3ATPYIHERiA OIArOZADA
NPOM3BOJIBHOCTH NOCTOAHHAIO k. Eemuw a=10, a =4, 10 mo®HO BHOpaTH
k makB, 94TO0H A =1 JId4 3TOr0 IONKHO OHITH

A
G g

k=

rorja Qopmyna (1) obpamaerca BEH Takymo:

aB(a—0b)x

Flr=

(af—ab)z—+ab(a—F) *
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Eenu me a=b, a=4,

kao x

A (ka — &)z aa *

Hrags, Bo Bearo# reoMerpin Momao BHOpATh MaCmTa0h TAKB, 4TO JLIH-
Ha BEIpamaercd ApoOHO-THHefHOH (yHKIiell KOOPAMHATH, Npu YeMF MBpa
DAUNbL BRPAICALTNCA OMPIIKOND MACUNNAGE NPOEKMUBKO- COOMBIIEMBEHHMMND
Co USMIBPACMBIND OMPILIKOMD.

Haxonens, b eme Gorbe gacrmoMt cavuah, roria

al—ab=0,
HAXOAUMD
Flpy= kz,
npu YeMsp
sl
a b

To me mmbers mbero u BB mapaGormueckoit reoMeTpin.

Cabnosarennno, 6o ecanoii weomempin 1wumepfosunecoii, S4aunmuneckos u
NAPATOIUNECKOU MONCHO 60OPAING  MACUINATS MAKS, WNO MIbPE  OAUNGL Oy-
dems NPONOPUTOHAILHG camoNy ompmbaiy.

111.

Ounpenbrenie juuam, roroparo Mu NpUIepEUBAINC, N0 CUXD I0PH, HE
IPEACTABIACTS elUle MHOXHAr0 0000MIeHIA, MH YAEPEALU 0COGEHHOCTD 0AUMHb
YHUNMONCUMBCR  00HOGPEMEHHO ¢ 0mpreaKoMs. HeobXopuMOCTh  yeTpaHATE
9T0 OrpaHWYeHIe OOHADYMHHBAETCA HENOCPEACTBEHHO U3 Ipexs Iy IMUXB
Gopuyas: onb TepanTH CMBCIH NpH IONVIeHin, uTo ojHA WIK 00 unBa-
DiaHTHES TOYEH NpAMOH MAM MacmTaba COBNAZAIOTH Ch HAUAIOMB KO-
OPIUHATD. ‘

HL1st 00biCHeRIH NPUYMHLL HTOTO 0GCTOATEABCTBA HALO HANOMHATH, YTO
BCH BHIBONB OCHOBAHK HA JBUMKEHIH npamMoit no ed manpasienin. Yrodn
CyiuTh 0 pesnyuAd nepemburenmis, mMu pascmarpusaiu uepembmenia Ha-
Jala EOOPAUHATE ¥ TEMD CAMEME VCTPAHUIU BO3MOMHOCTEH €U0 COBIAJLEHI
¢b MHBapiaHTERMU Touykamu. [losromy jas mscabrosamia Thx® CIyYaerb,
EOrja Had9aJgo AelloXBHEKHO, HEOOX0AMMO BUJIOUSMEBHUTE (OPMYIAH, UPUHIBE
88 Hayauso OTPB3KOBH TOUKY, OTIMYHYIO OTH HAuYAAA KOODIUEATE M HE COB-
NajapIlylo ¢b XPYyroil HemoiBUHHON TOUKOH upaMOL.

PasemorpuMs cHavana ONMED YACTHNIN cayuaii, Korja UHBAPIaHTHHI TOYKU
npaMoit ¢yt ¢ =10, b=co. loso&kums, Y10 0T HBEOTOpArO nepemk-
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UeHid NpAMOH TOYKA ¢ coBOAJA €b %, BB TO e BpeMd TOUKA y COBNAIa
Ch Z»

Bupaxenie pasemcrsa mnepembimieniii moayuuMs uzs popmyan (2) § 1,
M0JOXUBE BL Hell ¢ =0, b=00, a UMEHHO:

x
T 9
c

i
Y

Ipy ueMb KaEjoe W3b ITUXH OTHOIUIEHii pasaO mapamerpy nepembiienia u.

oap3ysck TUMP PABEHCTBOMB MOMHO, 110 JaHHEIMB HAUYaly y U KOHIY
z orphska, wafrrn xoHems pasHaro emy orpbska, umbomaro Hayalo B c.

Taxt rarks nepewbileHie TOYKM ¢ 10 TOYEM z BHOJXHD Xapakrepusyerca
KOODAUHATON 2, TO OAuHOW OMPI3KG CX MOKHCHO HOAFHEAML KOOPOUKAINY
Konya ompmaka x; CILIOBATENBHO, UpEIHIyIad (opMyla JaeTh BO3MOMk-
HOCTH ouperbauTh JHAMHY BeARaro oTpbska npaMoi ¢ MHBApiaHTHRIMH
roukaMu O u oo. HoneuHo, JId yopolleHis Jydime Bcero NpUHATE ¢=1.

HanoMEuMB, 4T0 TeopeMa CHOKeHid Ha mnpAMold BHpamaerca THEMB ke
caMEMB pasedcTBoMB. Bb camoms nbaB, ecaum coobumurs mpamoir nepemb-
merie OTH ¢ A0 %, HOTOMD nepembiledie ors ¢ 10 x, TO TOYKA y Oe-
peitiers Bb £, TAKD KaKkD OTPB3EM ¢x ¥ y2 JOLKHH ONTH paBHH; CIB-
J0BATEALHO DPABEHCTBO

Y

g= —=
c

IIpelcTaBiieTs TEOpeMY CIOMeHis BH JAHHOMB YACTHOMbD CJIY‘I&’JXS.

Mesxy HoBRMS onperbiemieMt JJAMHK U NpekHUMD HETH cyumecrsed-
HATO pa3auyid, X0Td Teueph AAuHOA oTphska, He uMBoILAr0 NpPOTAEEHId,
6yaers ¢, 4MeI0 OTIMYHOe OTH HyId. He TpyiHO jorajarsed, 4T0 Cymie-
cTBYeTh MacmTadh Ha KOTODOMB IJAMHAE OTPB3KOBL pascMaTpuBaeMoil npd-
MOil M3M'BpPATCA 1OCPEJICTEOMD

r—e¢,

TAKD 4YTO OXHOBPEMEeHHOe YVHHUTOXeHie oTphska M ero JNJHHE BHOBh BO3-
cragopiadercd. M HBapiaHTHHS TOYEH 3TOr0 MacmTaba OYAyTE —c¢ U O,
a TeopeMa CIO0XKEHid NPUHUMAETD BHILE:

Fe)=F@)+F) + F@) F@)-

Crasanuoe copaBelanBo Boolloe, KAKD 9TO BUJHO H3h TOEKIECTBA:

g~==b w—a, b e —{a—<0)
c—a z—b a—c¢ (z—c¢)——c)’
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KOTOPO@ BHPAXKACTH, UTO dauna z na macumatm (a, b) npu omcuummseaniu
oMy MOUKYW ¢ PAsHA Oaunm T — ¢ Ha macmmadn (a—c, b—c¢) npu om-
CHUMMBARIN 0MT HYAX. DTOTH BHBOLE OCTaercid HeMSMBHHHMD M 0pA J0-
nymeniu, uro 0 ecTs MHEBADIAHTHAA TOYKA Kakh HA IPAMOW, Takh U HA
macmTabb, AMME-GH TOABKO ¢ ORJIO OTAMYHO OTH HYIA.

Nrags, onpexrbiaenie niauas cabiyeTs IonoJHuTH sambuamieMs, 9T0 Bo-
o6me HBETH HATOGHOCTH NPUBUMATH HAYAA0 KOODIMHATH 3a Haualzo oTphs-
KOBH Eakb Ha usMbpgemofi upamofi, Takp ¥ BHa MacmTa®bh, seabucrsie gero
OAunG OmPR3IKG 0€3H NPOMANCEHIA MONCEMs  UI0OPUICAMBCS KAKUMD  Y100KO
YUCLOMD.

MpumeMs TOUKY ¢ 3a Hayano orphssosws Ha mpamod (e, b) ¥ TOURY 7
3a Hayamzo Ha MacmTadh (e, B). OGosmayuMs XIMBY oTphska cx 4pess
F(z), Torga mo ycaopio OyJlers:

Fle)=7-

Ha ocuopamin dopmyasr (2) § 1 Teopema cCIOEeHiA HA NpPAMOH mpu-
MeTh BUIB:

__ablzt+y)— (a-+b)zy — clgb—ay)
o ab—z2y+clz+y—a—10) i

-

Amajgoruunasd QopMylda XA MacmTala DOAYYHTCA M3 OpeIHAyILed, sa-
wbBHsA ¢, a, b, x, y, # coorsbrcTBeEHO upesn 7, &, 8, F(z), I(y),
F(z). Toxpsyach HTUMH 3aBHCHMOCTAMH He TPYAHO NPUIOKHUTH UpieMs § 2
JI8 cocTaBaesis AuddepermiaipHaro ypasmesmis, onpepbasomaro F(z);
HO MO:KHO 000HTHCH W 6e3B ITHX'H BHUHCIEHIH.

MH TOIBKO YTO YCTAHOBHIM CBA3h MY J[JAMHAMH Ha MacmTadaxs
¢, a,buo, a—c, b— c; ussbcrao, uro Bropad NpaMas ecTh npeodpa-
30BaHie nepmoit BUja:

@ =x—c.
Oycts uckoMad JpauHa § orph3ka cz BHUNCIAETCA U3 YDABHEHIA
E=0x, ¢y, b, ¥, ¢, 8
ITpeo6pasosas®s NPAMYD & B £ —¢ U & BB §— ¥, NOAYIHME:
§—y=dx—c,0,a—c,b—c, 0, a—7, B—7),

Takh 4T0 § — 7 OyAeTh JNIMHOD & — ¢, OPH TOMB Havala orpbskosr Ha
06hUXB NPAMEXB COBHAZANTDH ¢h Hauaxamu koopiaumars. CabroparennHo,
5TO DABEHCTBO OTIHUAeTCH OTH (opuyir (1) § 2 ToIEKO HOBHMM 0G03H&-
ueniaMH; BBeLA HX'b BB 9Ty Qopmyny u mHanucass JF'(z) swbero §, moxy-

YUMB:
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s SRR iy |
(c b'w a) fEa

c—a x—0>b

ety

Fl)=r+(e—1(B—7)

a x

(@—7) (““b.“’”__ )}‘ = )

Coorpbrersenanit norasaress A mwbers BHJI'D:

(a—e)(b—¢) o—g

Ay ; ,
d—0h (¢—-1)B—7)

UpH 9eMB MOCTOAHHOE J OTIMYHO OTH NPEKHATO.
Exsa-nmu meobxomumo ymoyumats, uro UpH ¢==00 HIM Yy =00 HpejH-
; . I
Ayiiee mpeoOpasoBaHie ROMEHO GHTh 3aMbHEHO npeofpa3oBanieMs Tuna — .,
z
Eciu-se a=@, 1o npermaymas (popMyra UPHBOXUTCA KB BHAY:

s ilemmh Wiy PR
| allob(c_qa-x_b)—l—ﬂa 7)
F(z)

=
MO”(C_a 2= )+(a-y>

s e k)

‘l kle—c) (b-—c)
()l—b §
Pascmorpuns Teneps ofEHE® w3k TEXE cIy4aesb, EKorxa (opmyra (1)
§ 2 craHoBHTCA HENPUTOLHOW, UMEHHO HOIOEUMB a=0, =00, ;'—I
Bupamenie paumn 6ygets rakoe:

Korja azb; ecima ke a ==b, To

e —g) =8

Flat—¢ e

Catxosarensno, npocrhiimumu BEIDQKEHIAME JIHHH GYAYTH (yHENin:

z*, et
- Ecau-ie BuOpaTe mocrosmmOoe % Takb, wTo6H A= 1 , TO Depsas 3B
ABYXB® HOCABIuxX® (GopMyss maers:

c—b x—a
c~—a x—b

o) =




= lbd —

[IpaBas 4yacTh HTOr0 BHpakeHiA eCcTh HE YTO MHOE Kakh HapaMeTph «,
XapakTepusyuii BeIuyuny nepeMboienis oTs ¢ 10 x; cIbpoBaTeNbHO, BA-
pamemps nepempulenia ecmy dauna ompwaka cx npamoi (¢, a, b) Ha
macwmadtn (1, o, ).

Tarums odpazoms yTBepEIEHie, 4TO napaMerpdb &« HE FOJXHTCA LId u3MEL-
peHis jauHH oTpb3KOBB, MOKEMB CUUTATH JUINIEHHBIMB OCHOBAHIA.

IV.

Bonpocs, KOTOPHME MH 3aHMMAINCh HAXOAUTCA BB THBCHOII CBA3M Ch
OJHOM 3ajauedl NPOEKTHUBHOHM TeoMerpin.

[Iycrp umbems ABDB ODpAMBIA, TOYKM KOTODHXB HAXOLATCA BB MHBOIIO-
mionHoMB coorbrersid. IlonoEUMB, 4TO ¢ U b CYTh COUDAKEHHHA TOYRH
Ha OpHOH mpaMoil, ¢ u @ — ma jxpyroi. Rakoe coorpbreTsie MomHO yeTa-
HOBHTH Meily ThMM TOUYKaMu 5THX'H IPAMEXB, KOTOpPHA HaxogaTed BHB
orBb3koss (a, b) u (¢, 8)? :

BosbMent eme aph DADH CONpAXEHHHXB ToYeR®s (z, y) (¢, 2) Ha
OepBoil npAMoil M ABB LapH TrakuXb-#e TOYEKB HA Bropoil: (5§, ) (7, &)-

[Io onpextbienino

(c—z)(y —a)(b—2) R
(e—p) (e —INHa—¢) :

@ —8n—a)(f—8)

Gl o8 Lo st

Tpedyerca onperBbauTs 3aBUCEMOCTH MEMIAY COOTBBTCTBEHHHMU TOYKAMH
§ ¥ x, Ipejmoiarad, YTo TOYEM ¢ H ¥ IPYI'B APYry cooTBbBTCTBYIOTE.

llepeoe u3b 9rux® YCIOBiH BHpakaeTsh HE 49T0 UHOE, KaK® To, Y9T0 &
ecTh cymMMa oTpb3KOBD 2, Y, OTCUUTHBAECMBXD OTH ¢, CYMMa OTHOCHTEILHO
HHBADIAHTHHX'P TOYED @, b; 3T0 BUAHO u3b nocabimedl dopmyan § 1. Bro-
poe BHpakaeTh To &e CBoHiCTBO Ha Ipyroit upamoii. Cabposareipno, Bo-
npoch, KOTOpHiT TpebGyerca phmuts, orauvaerca oTH onpelBleHid JIIUHH
Bh HEIBKIMIOBOM I'€OMETpiM TOABKO (DOpMOH BHIpaEeHiA, a NOTOMY MCKO-
Mad 3aBUCUMOCTH § OTH x pbmaerca QopmyraMu, IAHHHMA BB IpeLHLY-
meMs; camoe odmiee ero phmenie jaers gopmyra (1) § 3.




Sur le probléme de la distribution de
I'électricité.

Par W. Stekloff,

Dans une Note, inserée dans le N 21 (22 November 1897) des Comptes
Rendus, M. Liapounoff a indiqué une méthode pour résoudre le probléme
de la distribution électrostatique sous certaines conditions par rapport &
la surface du conducteur.

Dans cette Note nous allons indiquer une autre méthode de la solution
du méme probléme, présentant une modification convenable de la méthode
connue de M. Robin et toute différente de celle de M. Liapounoff.

Soit (S) une surface fermée convexe 2 courbure finie, determinée et
différente de zéro.

Désignons par s un point de la surface (S), par M un point quelconque.
Soit » la distance du point s au point M, ds I’6lément de la surface (S), n
la direction de la normale extérieure & cette surface. Soit enfin ¢, une
fonction quelconque finie et continue en tout point de (S).

Prenons une fonction ¥ du point M finie et continue avec ses déri-
vées & lintérieur et & l'extérieur du domaine (D), limité par (S).

. 9y, o g - :
Désignons par 5 (ou simpl. %) la valeur de I’expression

B

vl vV A4
ot i . 1

ov. oV,
au point s, par 77; (ou simpl. %—’) la limite, vers laquelle tend (1),

es

on

quand le point M tend vers s, en étant & lintérieur de (8), par




oV
(ou simpl. —07%—8) la limite, vers laquelle tend (1), quand le point M tend

vers s, en étant & Pextérieur de (S) *).
Formons la suite d’intégrales

1 1 oV, l
Vlz_z_ﬂj%?ds, V,f:—»J B Bt (0

27 on »

V. sont des fonctions du point I/.
Supposons que M est un point de la surface (S).
Désignons par % Pangle de la droite Ms avec la normale » en 7 et

par ¢ l'angle de la droite Ms avec la normale % en s.
On aura

1 cos Y
Qk=”ﬂjh@k_17 dS, (e—=1,2.8.20) (3)
ol
oV
0, 5 = df@ . (k=2,3,...)

Reprenons maintenant la fonction 7 et posons

oV
W=SKCOSQ¢ds, Pt 1
re Joon r

Supposons que V satisfait & 1’équation de Laplace.
On a

1 1
— Wt P

pour chaque point M & D'intérieur de (S).
En supposant que I/ tend vers s et en passant & la limite, nous avons

Vo

18

En appliquant cette formule & la fonction ¥, , et en tenant compte
des égalités (2) et (3), on trouve

1 cos
V]‘. == _—S‘ Vk-—]. '_52 dS (k=2,3,...)

27 e

en tous les points de la surface (S).

*) Nous supposons que I reste constamment sur la normale & la surface (S) en s.
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Soit ¢, une fonetion positive. On a

1 cosgoaZ
vo=——\v, . ——ds
k I k—1 7.2 2

v, €tant le module de ¥, sur (9).
Soient 21, et m, le maximum et le minimum de Vo

On sait que
M < M_,, My > My (€0
lim ¥V, = const. (5)
k=co :

Si la courbure de la surface (S) est finie et différente de zéro, on peut
assigner une limite supérieure D, et une limite inférieure D, du rapport

.
cosp’

Soit en particulier 0,=1.

Désignons les valeurs correspondantes de 7, par K, , les valeurs de 0,
par I,.

Soient M et m? le maximum et le minimum de | K, |-

On peut démontrer sans peine que

L Sl ®)
’DI: k:“DO.

Désignons par
I

S

ESas

Iintégrale I, relative au point s et étendue & une portion quelconque y
de la surface (9). . i

Nous tirerons des égalités (3) a l'aide de la méthode de la moyenne
arithmétique de C. Neumann

- < 1 Isplp [ I.:‘k !
N (0, ) I——? Tsk—r 7, e
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« et @ sont les portions de la surface (S) telles que I'on a
atpB=35,

S étant 'aire de la surface (S).
En tenant compte des inégalités (4) et (6), on peut démontrer que

Dy 1
! : (<1

[ et L étant le minimum et le maximum de I'intégrale

ds

?

/s

¢ le minimum. de la somme

ds e,
j b

< o b
g
Par suite
Ny — 1y < (M —mg) (1 — pf = (M, — ) A%, Q<D

ou M, et m, sont le maximum et le minimum de ¢, sur (S).
Supposons que ¢, satisfait & la condition

ygods—to.

Dans ce cas tous les ¢, changent le signe sur (S); il en est de méme
du rapport

[
Ik.

On a par conséquent pour toutes les valeurs de % [inégalités (4) et (6)]
. Mp
oa] < By — m) J 2 < (M, — ) S 25
0

Done la série
Ql—|—92——§—...+gk—[—...

converge absolument et uniformément sur (S).

e ds ds .. d ; :
*) Nous désignons par f7 et IT Pintégrale ITS relative aux points s et s’ et
1
a
étendue aux portions a et B.
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D’aprées cela formons la fonction
L 1
VZQ—ﬂI().QO-I—l?QIJl—... e );—ds,
4 étant une constante dont le module est inférieur ou au plus égal 2

l'unité. :
Il est évident que V satisfait aux conditions de la forme

2 2 2
‘;xZ+ 3y27+ ZZZ=0 4 l'intérieur de (D),

v,
dn,’=2'90+(2’_ l)[101+2292+ b —i—zkgk_'— 5 ]1

sur (S)

a7,
S = A0+ (A 1)[2e, + 20+ .+ 2o -]

En posant 2=1 nous obtiendrons la solution du probleme intérieur

de C. Neumann, en posant A= —1, la solution du probleme ewvtérieur.
Supposons maintenant que g, est toujours positif sur (§).
On a

‘ 1 ,  COsSP
Oz Z_S‘Qk—les )
en posant pour abréger
Opm1 =0 — 04+

D’apres ce que nous avons expliqué on peut affirmer que la série
otet.- tot...

converge absolument et uniformément sur (S).
Donc 0, tend vers une limite ¢ (¢ > 0).
En tenant compte des égalités (2) et en passant & la limite, nous avons

[d’apres (5)]

jg ds = consf.
r

Par conséquent ¢ = lim ¢, est la densité d’'une couche superficielle sans
action sur un point intérieur.
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Le probléme de la distribution de 1'électricité est donc résolu pour
toutes les surfaces convexes ayant la courbure finie et différente de zéro.

Mais cette dérniere restriction n’a rien d’essentiel.

Les résultats obtenus seront encore vrais, quand la surface (S) con-
tient un nombre fini des portions planes et ’aire des portions, ol la
courbure est différente de zéro, n’est pas nulle.



R® sanaut o pasmosbeiu YIOPYTAXD
U30TPOITHH XD LIMIVHIPORD.

B. A. Crerxona.

(Coobmero Br sachranin Xapek. Marem. O6mecrea 24 AHBAPA 1897 roza).

1. Bs HacTosmeMs micabiosanin g HaMBperRs ykasaTh OJHO phmenie
YbasHeRin pasmobeis ynpyruxs H30TPONHHXD NUIUHJIPOBE, Goxke obmee,
ubnt uspbernma xo enxs mops pbmenia C. Benana u KueGma.

Hscabioramie sroro phmenia IPUBOXUTE Kb JOBOIBHO HHTEPECHHMD
PesyIETaTaAM.

Tak®s, moxesyacs ums, Mommo Bo IepBHXT® phmars BFKOTOPHE, CROABLEO
fl SHAI0, MO CHXD NOPH HE DasCcMATDHBABIIIECH BOUPOCH O pasHoBbein mu-
IUHLPOBS HoXh NBicTBieMs NpOM3BOALHO 32 aHEHXD CHI'b, OJMHAKOBO Ipu-
JOKEHHHX'D KB TOURAMB Kamkiaro usb chuenii, OepueHjIuEYIsPHATO B 0CU
DUIHLDpa, & rakxe M noxs rbiicTsiems HBROTOPRX® cuab Goabe oGmaro
xXapakTepa.

Bo Bropmx®, omo naers BoaMOmEOCTS uscabpoBaTs yeaosin pasnorkeid
PA3CMATPHBAEMNXS THI'B IDH J0BONLHO PASHOOODABHHXE THIOTE3AXD U o=
abe o0mux®, ubns uspbernums rumoress C. Benara u Kaeoma, ormocu-
TEILEO pacupejbienid Taks HA3HBACMBIXD Halpsakeniit sayrpu Thaa.

Haroners, pbmerie, 0 woropoMt HIeTH pbub, 1UO3BONAETE CBAZATL Te-
Opiu YUPYIUXB MACCUBHEIX crepipeli C. Bemama K u MacCUBHHXD yuopy-
THX® IacTuHOKS Hiebma, Taks kaks phmenis ypasHemiii yupyrocrs,
COOTBETCTBYIOMIA BTHMD TEOPIAMB, ABJAIOTCA BEChMA YACTHHIME CIYYAAMM
T0r0 6oxke obmaro pbmenis, koropoe a umbo BB BUJY YEa3aTh BB Ipey-
aaraeMoir patorh.

2. Ipemne whwp IPUCTYNHTHh KB TaapHOR mbam wuzcrbporamia cuuran
He 0e300Je3HHMD HANOMEUTH UHTATENN OCHOBHHA moxoikenida, onpeyb-
AeHia u 000o3HAaYenin Teopiu KedopMupyeMHxB® THah,
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Pazemorpums 1hao (A), marepia koroparo sanoansers uEkoTopymo 006-
aacts (D) npoerpaBCTBAa, OrPAHUYEHHYI0 3aMEHYTOH moBepxHOCTLL (S).

Bs meopin pedopMUpyeMBXE M BB YACTHOCTH YUPVIUX'D TBEPIHXH THIE
npejumoraraercd, 4To Marepid pacnpepbiserca HeOpepPHBHO BHYTDH 001aCTH
(D), Takb 4ro NIOTHOCTH ¢ THIa €CTh KOHEYHAA U HeUpepHBHAS (YHRIIN
EOODJHHATH TOYeRb obaactu (D).

[Ipexnonaraerca jpaxke, 4TO0 Mem[y MaTepiaAbHBIMH TOUKAMHU, HEIPePEB-
Had COBOKVIHOCThR KOTOPHXE o6pasyers mThmo (A4), abicrsyors cuin
pzanMobicTBida.

Paszcmorpums karyno aubo uacts (B5), suurbaemsyw uss thra (4) u
OrpaHuueHHYI0 3aMEHYTOH NOBEpXHO